Tanarképzo foiskolak 2002. évi Péter Rozsa
matematika versenyének feladatai

1. Hany olyan 2002-nél nem nagyobb pozitiv egész n szam van, amelyre
151’;—% tort egyszertisitheto?

2. Adjuk 6ssze a Pascal haromszog harmadik soratol kezdve minden sor
harmadik elemének reciprokat! Konvergens-e az igy kapott végtelen sor, és
ha igen, mennyi az Gsszege?

3. Adott az egységnyi sugari k kor, valamint a k kor két egymédssal
parhuzamos érintdje e és es. Szerkeszziink egy olyan s; kort, amely kiviilrél
érinti k-t és érinti e;-t is. Majd szerkeszzilk meg azt az sy kort, amely
érinti k-t eo-t és s;-t. Hogyan fiige az sy kor sugara az s; kor sugaranak
megvalasztasatol?

4. Hatarozzuk meg a valés szamokon értelmezett, valos értéka f fliggvény
periodusat, ha

az

f(z) = sinax — cos z
a

és a # 0 rogzitett valés szam!

5. Az ABCD négyzet belsejében P és () olyan pontok, amelyekre PAQ< =
PCQ< = 45°. Fejezzikk ki a P(Q) szakasz hosszat a BP és a D() szakasz
hosszéaval!

6. Adjuk meg azokat az x racionalis szamokat, amelyekre teljestil, hogy
V% — x + 1 raciondlis szam!

7. Adott 11 pozitiv egész szam, amelyek egyikének sincs 30-nal nagyobb
primosztéja.  Bizonyitsuk be, hogy a szamok koziil kivalaszthatéo néhany
kiillonbozé (esetleg csak egy, esetleg az Gsszes) gy, hogy a kivalasztott szdmok
szorzata négyzetszam!



