Tanarképzo foiskolak 2004. évi Péter Rozsa
matematika versenyének feladatai

1. Legyen A = 177...76 (2k 4+ 1 db hetes) 2k + 3 jegyii és B = 355...52
(k db 6tos) k + 2 jegyli természetes szam. Bizonyitsa be, hogy VA — B is
természetes szam és hatarozza meg a jegyeinek a szamat!

2. Jelolje T az ABC haromszog M magassagpontjanak a C csucsbdl
indul6 sulyvonalra es6 merdleges vetiiletét. Bizonyitsa be, hogy T-nek az
AB oldal felezépontjara vonatkozo tiikorképe az ABC haromszog koré irt
koéron van!

3. Az (a,) sorozatot a kovetkezOképpen adtuk meg: a; := 1 és

Qpt1 — Qp = \/Gpy1 +a,, han>1

Adja meg az a,-t az n fliggvényeként!
4. Igazolja, hogy ha egy haromszog « és 3 szogére sin a # cos 3 és teljestil,

hogy
sina  sin (8 — cos «

sinf3 sina —cosf’
akkor a haromszog egyenlészar!

5. Melyik az a legkisebb, 1-nél nagyobb n egész szam, amelyre igaz, hogy
barhogyan is helyeziink el n pontot az egységsugari kor belsejében, mindig
van a pontok kozott 2 olyan, amelynek tévolsdga kisebb, mint /27

6. 8 versenyz6 kormérkézést jatszik (mindenki pontosan egyszer jatszik
mindenkivel) Dontetlen nincs. Bizonyitsa be, hogy mindig kivélaszhaté 4
olyan versenyz6, akik koziil az els6 legydzte a masodikat, harmadikat és ne-
gyediket, a méasodik legyézte a harmadikat és negyediket, valamint a harma-
dik is legyOzte a negyediket!

7. Adott egy haromszog. Igazolja, hogy ha a haromszog nem szabalyos,
akkor van olyan, vele nem egybevagd egyenlészari haromszog, amelynek
ugyanakkora a keriilete és a tertilete!

Eger, 2004. aprilis 14.



